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Capitolul 1. Dobanda si operatiunile de actualizare

Incd din cele mai vechi timpuri, s-au impus in randul omenirii,
conceptele de Imprumut, credit si dobinda aferenti. Desi creditul este
considerat un mecanism nou, modern, sau chiar un viciu modern, o privire
prin paginile istoriei financiare va risipi impresia de noutate. Este adevirat
ca recent s-au dezvoltat multe noi forme de creditare, iar statisticile care
reflecta cresterea volumului creditului in ultimele decenii sunt impresio-
nante, insa creditul a fost folosit initial inca din Antichitate.

Creditul a precedat industria, banca si chiar virsta monedelor.
Se poate spune cd Imprumuturile cu dobanda au inceput atunci cind
fermierul neolitic a Imprumutat seminte unui var si se astepta la mai multe
inapoi la recolta. De altfel, istoria juridici a mai multor civilizatii mari
precum Babilonul, Grecia sau Roma a Inceput cu o reglementare elaborati a
creditului.

Astfel, incepand din Antichitate, putem urmari in fluctuatiile ratelor
dobanzii, ascensiunea sau cdderea natiunilor si civilizatiilor, progresul
cunoasterii si tehnologiei, succesul sau esecul unor forme politice, succesul
unor comunitati si esecul altora de a dezvolta principii si legi comerciale
eficiente si tehnici si politici monetare si fiscale adecvate, sau efectele
cresterii economice si ale declinului economic.

Concret, dobanda reprezintd suma de bani platitd de citre debitor
creditorului siu pentru folosirea capitalului imprumutat. in cazul unui
imprumut de la bancd, dobanda este suma plititi pentru imprumut, iar daci
este vorba despre o depunere intr-un cont de economii, dobinda este suma
primita de la banca pentru depozit. Cu alte cuvinte, dobinda constituie o
recompensa pentru riscul pe care si-l asuma creditorul prin cedarea
temporara a capitalului sau debitorului.
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1.1. DOBANDA SIMPLA

Definitie: O operatiune financiara se desfasoara in regim de dobanda
simpld daci dobanda se calculeazd asupra aceleiasi sume de bani pe toata
durata folosirii acesteia.

Notatii:

So - capitalul initial, valoarea initiald sau actuald a operatiunii financiare
St = S(So, t) - capitalul, valoarea finald a operatiunii financiare
S;—Sy=D-dobanda=D =S5, it

S;=S,(1+1i-t)

t - timpul (ani)

i= %6 - rata anuald a dobanzii, unde p - procentul anual

ex:p=6%=i=—==006

(1 +i-t) - factor de fructificare

1 N .
oy = (1 +i-t)"! - factor de actualizare

St

St - 50(1 +i- t) :>SO = 14it

=St'(1+i't)—1

Observatii:
» Daca se considerd anul impartit in m parti egale si durata de timp a

. as . n 5 . A p
operatiunii nm, atunci t,,, = = (timpul exprimat in ani
5 m m

ex. m = 2 (semestre) = nz — numdr semestre pentru care se
calculeaza dobanda
m = 4 (trimestre}) = ns4+ - numar trimestre pentru care se
calculeaza dobanda
m = 12 (luni) = ni2 - numdr luni pentru care se calculeaza
dobanda
m = 360 (zile) = n3so - numar zile pentru care se calculeaza
dobanda

> Pe plan international exista 3 tipuri de proceduri de calcul al duratei
de timp t,,;:
- procedura englezd, conform careia anul are 365 de zile, iar
lunile sunt cele calendaristice (cu 28, 29, 30, 31 de zile)
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- procedura francezd, conform careia anul are 360 de zile, iar
lunile sunt cele calendaristice (cu 28, 29, 30, 31 de zile)

- procedura germana, conform careia anul are 360 de zile, iar
lunile au 30 de zile

In cadrul acestei lucrari se vor utiliza valorile procedurii germane.

> Dacd se plaseaza capitalul S, in regim de dobindi simpli, cu
procente anuale diferite, pe perioade de timp diferite:
p, = 100 - i;, pe perioada t;
p, = 100 - i,, pe perioada t,

Pn = 100 - i, pe perioada t,
atunciS; = Sg(1+ ity +iy -ty + - +iy-t,)
laI‘D = So(il . tl + i2 . tZ + --.+ in . tn)

1.2. OPERATIUNI ECHIVALENTE iN REGIM DE DOBANDA SIMPLA

Presupunem ca se plaseaza sumele Sy, S,, :--, S,,, pe perioadele de timp
t1, ty, -+, ty, cu procentele py, py, -+, Py Operatiunea complexi rezultata va fi
notata cu A(Sk, tk, px).

S, S, .. S,
A(Sy, th) D=1 = (P1 P2 Pn)
t oty . by

Observatii:
» Dacd n=1 = A = operatiune simpla
» Consideram doud operatiuni multiple, A si B

Definitie: Spunem ca A si B sunt echivalente in regim de dobandi
simpla In raport cu dobanda daci si numai dacd produc aceeasi dobindi
simpla.

DS
A=~B&D(A) =D(B)
D
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Definitie: Spunem cd A si B sunt echivalente in regim de dobanda
simpli in raport cu valoarea actuald daca si numai daca au aceeasi valoare

actuala.
DS
A~BeA(A) = A(B)
A
> Prezinti interes doua cazuri:

- daca B are un numir egal de componente cu A si unul dintre
componentele lui B este constant (numit element mediu
inlocuitor)

- daci B este o operatiune simpla in care doua elemente sunt date
si cel de-al treilea trebuie determinat (numit element unic
inlocuitor)

v’ Problema 1

Se depune un capital de 10000 u.m. in regim de dobanda simpla cu
durata de 10 luni, la un procent anual al dobanzii de 6%. Sa de determine:

a) dobanda realizata dupa 10 luni

b) suma totald de care dispunem la scadenta

Rezolvare

So = 10000 u.m.
ny, = 10 luni
p=6%=1i=0,006

a)D=Sy-i-t
Ny, N 10 )
“mo12 1z2™
10 6000 -
D=10000-0,O6-§=—1—2—=500u.m.
b)S; =S, +D

S; = 10000 + 500 = 10500 u.m.
sauS, = So(1+i-t)
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10
S, = 10000 (1 +0.06 -1—2-) = 10500 w. m.
v' Problema 2

Ce suma trebuie plasata in regim de dobanda simpl3, pe o durati de

270 de zile, cu p = 7% anual, pentru a putea ridica la scadenti suma de
42100 u.m.?

Rezolvare

SO =7?

n360 = 270 lee
p=7%=1i=0,07
St = 42100 um.

St=SO(1+l't)

_ My _Nzeo 270
T 360 360 Y%
oS __ w0
07360

v’ Problema 3

Pe ce durata de timp trebuie plasat un capital cu dobanda simpla la o
bancad ce acordd o dobanda de p = 5% anual pentru ca la scadenta sa
retragem dublul capitalului depus?

Rezolvare

p=5%=i=0,05
t=?

S, =28,
Se=So(1+i-t)

25, = S5,(1+0,05-¢t)
1=005-t
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_ 1 _100_20 .
t—z—?— ant
10

v Problema 4

incepand din ianuarie, in prima zi a fiecdrei luni, timp de un an, se
depune intr-un cont suma de 200 € in regim de dobanda simpl3, iar in ultima
zi a anului se lichideaza contul. Si se determine dobanda totald obtinuta si
valoarea finald, daci p = 4% anual pentru toatd durata operatiunii.

Rezolvare

S, = 200 €

p = 4% =i = 0,04
t_12t_11t_10 o
17 92" 7123 7127 2T 12

D=D1+D2+“‘+D12:SO(il'tl+i2't2+"‘+i12't12)
=So'i'(t1+t2+"'+t12)
11 1) 78

12
0-0,0 (12+12+ +12 8 12 52 €

S, =200-12+ 52 = 2452 €

v Problema 5

O persoand a deschis un cont la 01.10 printr-o depunere de 60000 lei,
in regim de dob4anda simpla. Si se determine suma de care va dispune daca
lichideazi contul la 30.06 in anul urmitor, in conditiile unei rate anuale a
dobanzii acordate de banci de 8% intre octombrie si decembrie anul curent,
7% in ianuarie si februarie anul urmator si 6% in perioada martie - iunie
anul urmator.

Rezolvare

S, = 60000 lei

p, = 8% = i; = 0,08 t, = — ani
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P2 = 7% = iy = 0,07 t, = = ani

ps = 6% = i3 = 0,06 t3=—14—2ani

. ) , 3 2 4
D = SO(ll tl + 12 tz + l3 t3) — 60000 (0,08 E + 0,07 E + 0,06 E)

= 3100 lei
S = Sy + D = 60000 + 3100 = 63100 lei

v’ Problema 6
O persoana depune la 01.02 suma de 10000 lei. La data de 01.03
retrage 5000 lei, iar la 15.04 depune 2000 lei. La 01.06 retrage 4000 lei, iar
la 01.07 lichideaza contul. Sd se determine capitalul disponibil la lichidarea
contului stiind cd operatiunile se desfasoara in regim de dobinda simpl3, cu
p = 15% anual.

Rezolvare
| 45, | -, | +5; | =S, | lichidare
| 01.02 | 01.03 | 15.04 | 01.06 | 01.07

St r Stl _Stz +St3 _St4_

5 156 . 4 120 . 2,5 75
tl_ _—anl,tzj_:_anl,t:;:_:_

. 1 30 )
=== ani,ty, = —=-— ani
12 360 12~ 360 12~ 360

12 360

St, = S (1 +1-£) =10000 (1 +0,15- ) = 10625 lei

Se, = S3(1 + 1 t;) = 5000 (1 +0,15 14—2) = 5250 lei

Sty = S3(1+i-t3) = 2000 (1+ 0,15 - 22) = 2062,5 lei

S, = Sa(1+1i-t,) = 4000 (1 +0,15 %) = 4050 lei
S, = 10625 — 5250 + 2062,5 — 4050 = 3387,5 lei

v’ Problema 7
O persoana a plasat la trei banci, In regim de dobanda simpl3,
urmatoarele trei sume:
- labanca B1, 8000 lei, in urma cu 3 luni, p = 6% anual
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-~ labanca Bz, 6000 lei, in urma cu 102 zile, p = 6,5% anual
- labanca B3z, 12000 lei, in urma cu 3 trimestre, p = 7% anual

a) Daca persoana ar fi dorit sa plaseze sume egale la fiecare dintre cele
trei bdnci, la momentele si cu procentele mentionate, sa se determine
valoarea sumelor plasate astfel incat sa se realizeze aceeasi dobanda.

b) Daca persoana ar fi dorit sa faca un singur plasament in valoare de
26000 lei, in urma cu un semestru, ce procent anual al dobanzii, p%, ar
trebui sa acorde banca pentru a obtine aceeasi valoare a dobanzii realizate
la momentul depunerii la cele trei banci.

c) Sa se determine scadenta medie inlocuitoare a celor trei plasamente.

d) Si se afle suma unica inlocuitoare in cazul unui plasament facut in
urma cu 200 de zile, l1a un procent p = 5,5% anual.

Rezolvare

Notam cu A operatiunea compusa din cele trei plasamente.
8000 6000 12000

Lo B[ 3 102 270
AP 2 317l 12 360 360

P P2 Ps 6% 65% 7%
S, =80001lei p, = 6% = i; = 0,06 t===—ani
S, = 60001ei p, =65%=i,=0065 t,= % ani
S; = 12000 lei p; = 7% = i = 0,07 t; = 22 ani
s S S
a) FieB = (t1 t, t3) S = suma medie inlocuitoare
Pr P2 D3
DS
A =~ Bs D(4) = D(B)
D

D(A)= Sk'ik'tk=Sl'i1't1+Sz'iz't2+S3'i3't3
k=1
=120+ 110,54+ 630 = 860,5 lei

3
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3
D(B)= Sk'ik'tk=S'i1't1+S'i2't2+S'i3't3
k=1
Ik~
1

=S(llt1+lzt2+l3't3)=5
k

3

> Va1 Sk ikt =S Yoy i >

Y3 Speipt 860,5 .
=8 =gtk o =10367,5 lei
X iktk 0,015+40,018+0,05

b} S = 26000 lei
t= % ani p = dobanda unica inlocuitoare

p =7
26000

=

[¢]

9

Il
TN
=+ "3 U
N—

Il

=

1
2

DS
A~ CoD(A)=D(C)
D

3
D(A)= Sk'ik'tk=Sl'i1't1+52'i2't2+53'i3't3

- k=1
=120 + 110,5 + 630 = 860,5 lei

D(C)=5-i-t=26000-i-§:>

3
Zsk.ik.tkzs.i.t:
k=1

_ X3aSk bt _ 8605

St = 13000 ~ »0061=

=i

=>p=6,61%
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S1 52! 53
c)FieE = ( t t t ) t = scadenta medie inlocuitoare
P1 P2 Ps3
DS
A~E < D(A) =D(E)
D

3
D(A)=Zsk'ik'tk—_—Sl'il't1+52'i2't2+53'i3't3
k=1
=120+ 110,54+ 630 = 860,5 lei

3
D(E)=zsk'lktk=51l1't+52lzt+S3l3t
k=1

3

=t(51'l1+5212+5313)=t Sk.ik

k=1

TroiSklte _ 860,5 .
$3_ Skip  480+390+840

:>Z,?2=1Sk - ik .tk = t2i=15k lk:>t =

= 0,5ani = 6 luni

d) S =?
200 . . v .
t= % ant S = suma unica inlocuitoare

p =55%=1i=0,055

S s
Fie F = (p) = >>%
200
£ 360
DS
A~ F < D(A) = D(F)
D

D(A)= Sk'ik'tk=Sl'i1'tl+Sz'i2't2+53'i3't3
k=1
=120+ 110,5 + 630 = 860,5 lei

3

D(F)=S-i-t=S"-0,055 200
DAL ST
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